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% Terence Tao: matematicas y tecnologia

Terence Tao es uno de los matematicos mas destacados de la
actualidad. Desde nifio mostr6 un gran talento para resolver
problemas y descubrir patrones. Sus investigaciones estan
relacionadas con areas que hoy son importantes para la tecnologia,
los algoritmos y la inteligencia artificial.

Tao nos recuerda que las matematicas no son solo numeros y
férmulas: son una forma de pensar, crear y resolver los problemas del
futuro.

COMPONENTE SABER CONCEPTUAL INDICADORES DE DESEMPENO

¢ Ecuaciones con estructura
aditiva en los nimeros enteros.

EJE VARIACIONAL Y ¢ Ecuaciones con estructura . . . <
PENSAMIENTOS ALGEBRAICOS | multiplicativa en los nimeros « Utilizo métodos informales (ensayo y error, complementacién) en la
ANALITICOS PR solucién de ecuaciones.

e Ecuaciones con niimeros

racionales.

¢ Poliedros. * Represento objetos tridimensionales desde diferentes posiciones y

vistas.
e Cuerpos redondos.

EJE GEOMETRICO-METRICO |« Area de prismas y piramides.

 Volumen de poliedros.

« Utilizo técnicas y herramientas para la construccién de figuras planas y
cuerpos con medidas dadas.

« Calculo areas y volumenes a través de composicion y descomposicion de
e Unidades de capacidad. figuras y cuerpos.

* Justifico procedimientos aritméticos utilizando las relaciones y

L B propiedades de las operaciones.
¢ Adicidén y sustraccidn de

niimeros racionales ¢ Formulo y resuelvo problemas en situaciones aditivas y multiplicativas

o L en diferentes contextos y dominios numéricos.
» Multiplicaciéon y divisién de

EJE NUMERICO p .
nimeros decimales.

» Formulo y resuelvo problemas cuya solucidn requiere de la potenciacién

o L o radicacion.
 Potenciacion y radicacion de

niimeros racionales. » Reconozco y generalizo propiedades de las relaciones entre nimeros

racionales (simétrica, transitiva, etc.) y de las operaciones entre ellos
(conmutativa, asociativa) en diferentes contextos.

« Conjeturo acerca del resultado de un experimento aleatorio usando

* Experimentos y sucesos proporcionalidad y nociones basicas de probabilidad.

EJE ALEATORIO aleatorios.

. ¢ Predigo y justifico razonamientos y conclusiones usando informacién
e Probabilidad. §0Y) y

estadistica.




RUTA DE APRENDIZAJE GEOMETRIA

MATEMATICAS Y ESTAD{STICA Tema 1. Poliedros y sus elementos
Tema 1. Adicion de numeros racionales Tema 2. Prismas y piramides

Tema 2. Sustracciéon de niimeros racionales Tema 3. Area de prismas y pirdmides
Tema 3. Multiplicacion y divisiéon de nimeros Tema 4. Cuerpos redondos
decimales

Tema 5. Volumen de cuerpos geométricos
Tema 4. Potenciaciéon de niimeros racionales y

id o ¢ : Tema 6. Unidades de capacidad y volumen
radicacién de nimeros racionales

Tema 5. Ecuaciones con estructura aditiva en los

. IMPORTANTE
numeros enteros

Todos los ejercicios de esta guia deben

Tema 6. Ecuaciones con estructura multiplicativa L.
desarrollarse en el cuaderno de Matematicas.

en los nameros enteros

Tema 7. Ecuaciones con nimeros racionales _ . .
final. El procedimiento utilizado para llegar a la

Tema 8. Experimentos y sucesos aleatorios respuesta hace parte del trabajo matematico.

Tema 9. Probabilidad

TEMA 1. ADICION DE NUMEROS RACIONALES
CLASE 1. ADICION DE NUMEROS RACIONALES CON IGUAL DENOMINADOR

TEORIA EJEMPLOS
Para sumar ndmeros racionales representados Ejemplo 1
como fracciones que tienen el mismo 3 2 342 §
denominador, se suman los numeradores y se sto=—F—"=3
] 7 7 7 7
conserva el denominador.
g+£=a+c Ejemplo 2
b b b $.2_—4+2_ 2
: : 9°'9 9
Cuando los numeradores tienen signos
diferentes, se aplican las reglas de adicién de
numeros enteros y se conserva el denominador
comun. Ejemplo 3
El resultado debe simplificarse cuando sea 3 (_ E) _3+ (=5) _ _8_ _1
posible. 8 8 8 8
EJERCICIOS EN CLASE
Desarrolla todos los ejercicios en el cuaderno mostrando el procedimiento.
1.2 42 2.2 43 3.2 42 4,-2 42 5.—— +—
5 5 9 9 8 8 7 7 10 = 10
4 3 7 5 9 4 6 4 11 5
6-m+(-n) Tnt(n)  s-mtn o-g+(-5) g+ (-3)

EJERCICIO DE APLICACION
1) Un submarino se encuentra a una profundidad representada por — % de una unidad de referencia y

. : 1 :
posteriormente desciende z de esa unidad.
Representa la situacion mediante una suma de numeros racionales y determina la posicion final.

No se tendra en cuenta inicamente la respuesta



CLASE 2. ADICION DE NUMEROS RACIONALES CON DIFERENTE DENOMINADOR
TEOR{A
Para sumar nimeros racionales con diferente denominador se siguen los siguientes pasos:

e Buscar un denominador comun.

e Convertir las fracciones en fracciones equivalentes.
e Sumar los numeradores.

e Conservar el denominador comun.

e Simplificar el resultado cuando sea posible.

EJEMPLOS
Ejemplo 1
1 4 1 Por tanto:
2 4 4 4 1 5
6 6 6
Buscamos un denominador comun: 4.
1_2 Ejemplo 3
2 4
Entonces: 2 1
2 1 3 -3 t¢
4= 3 6
4 4 4
2 4
Ejemplo 2 37 6
2 N 1
3 6 Entonces:
4 N 1 3
2 _4 6~ %"
3 6
EJERCICIOS EN CLASE
Desarrolla todos los ejercicios en el cuaderno mostrando el procedimiento.
124 2542 3.242 4342 524 —
2 3 4 2 3 6 4 8 5 10
6.—=+=  T.—24= 8.3+(—3) 9.-342 10. -2 432
2 3 3 4 5 2 4 3 6 8

EJERCICIO DE APLICACION
Un estudiante recorrié 3/4 km en la mafianay 2/3 km en la tarde.
;Cuantos kilémetros recorrié en total?

Plantea la operacidon y desarrolla el procedimiento en el cuaderno.



CLASE 3. APLICACION DE LA ADICION DE NUMEROS RACIONALES
TEORI{A

Los numeros racionales permiten representar cantidades positivas y negativas. En diferentes situaciones
podemos utilizar la adicién para representar ganancias y pérdidas, desplazamientos, cambios de
temperatura, variaciones de cantidades y posiciones respecto a un punto de referencia.

Para resolver una situacion problema se debe:
Identificar la informacién.

Plantear la operacién.

Realizar el procedimiento.

Interpretar el resultado de acuerdo con la situacion.

EJEMPLO
Durante la mafiana, la temperatura de una ciudad era de —2 % °C. Durante el dia aumento 3 % °C.
Operacién:
2 1 + 3 1
2 4
Convertimos a fracciones impropias:
5 N 13
2 4
Buscamos un denominador comun:
10 4 13 _ 3
4 4 4

Por lo tanto, la temperatura final fue de Z °C.

EJERCICIOS EN CLASE

Resuelve las siguientes situaciones en el cuaderno. Debes plantear la operacién y mostrar todo el
procedimiento.

. 1 . ’ . sz
1. Un ascensor se encuentra en el piso -2 y sube 5 5 Pisos. (En qué posicion queda?
1 : . 3 .
2.Un buzo se encuentra a —4 5 Mmetros respecto al nivel del mar y asciende 2 , metros. ¢;Cudl es su nueva
posicion?
. 3 : . . . 5
3. Una persona tiene una deuda representada por — " de cierta cantidad y posteriormente recibe . de esa
misma cantidad. ;Cudl es el resultado de la operaciéon?

: 7 : 1 .
4. Durante una competencia, un atleta avanza 5 km y posteriormente retrocede " km. ;Cual es su
desplazamiento neto?



5. Resuelve la siguiente operacion:
5 3
"
Explica mediante el procedimiento cémo obtuviste la respuesta.

RETO
Crea una situacién que pueda representarse mediante la siguiente operacion:
2 5
373

Escribe la situacion, plantea la operacidn y resuélvela.

TEMA 2. SUSTRACCION DE NUMEROS RACIONALES
CLASE 1. SUSTRACCION DE NUMEROS RACIONALES CON IGUAL DENOMINADOR
TEORI{A

Para restar niimeros racionales representados como fracciones con igual denominador; se restan los
numeradores y se conserva el denominador.
a ¢ a-c

b b b
También podemos expresar la sustraccién como una adicién del opuesto:
a C _ a n ( C)
b b b b

Al realizar las operaciones se deben tener en cuenta las reglas de los signos. El resultado debe
simplificarse cuando sea posible.

EJEMPLOS
Ejemplo 1
5 2 5-2 3
7 7 7
Ejemplo 2
2 5 2-5_ 3 1
9 9 9 9
Ejemplo 3
3 2 -=-3-2 5



Ejemplo 4

EJERCICIOS EN CLASE

Desarrolla los siguientes ejercicios en el cuaderno mostrando el procedimiento.

7 2 8 5 9 3 4 6
1.2-2 2 ~=-= 4,22
9 9 11 11 10 10 7 7
2 8 3 2 5 1 7 3
5.2-2 6.—>-2 7.-2-2 8———(——)
5 8 8 9 9 10 10
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EJERCICIO DE APLICACION
La temperatura de una ciudad era de 5/8 °C y posteriormente disminuy6 7/8 °C.

Representa la situacion mediante una operacion con ndmeros racionales y determina la temperatura
final.

CLASE 2. SUSTRACCION DE NUMEROS RACIONALES CON DIFERENTE DENOMINADOR Y APLICACION
TEORIA

Para restar nimeros racionales con diferente denominador se debe buscar un denominador comuin y
convertir las fracciones en fracciones equivalentes.

Se siguen los siguientes pasos:

Encontrar un denominador comun.
Convertir las fracciones en equivalentes.
Realizar la sustraccion de los numeradores.
Conservar el denominador comun.

Simplificar el resultado cuando sea posible.

También puede utilizarse la expresion:

EJEMPLOS
Ejemplo 1



: 1 . . :
Convertimos S enuna fraccion equivalente con denominador 4:

1 _ 2
2 4
Entonces:
3 2 _ 1
4 4 4
Ejemplo 2
2 1
3 4
El denominador comun es 12.
2 B 8
3 12
1 B 3
4 12
Entonces:
8 3 B 5
12 12 12
Ejemplo 3

Restar un niimero negativo equivale a sumar su opuesto:

2 1 _2+1_4+1_5
3 (6)_3 6 6 6 6

EJERCICIOS EN CLASE
Desarrolla los siguientes ejercicios en el cuaderno mostrando todos los procedimientos.

11 3 1 3 1
by A »im (9

>_ 2 L _ 2 2 1
2) 12; % 6) 8 14 " 10) _E_ (_1_0)

- = — 3 2
3) 375 N =373 1) -5 - (—g)
4y 21 g) —2-1 5 3

6 3 3 6 12) Pl

EJERCICIOS DE APLICACION

Resuelve las siguientes situaciones en el cuaderno. En cada caso debes plantear la operacidn, desarrollar
el procedimiento y escribir la respuesta.

1) Un estudiante tenia 5 % metros de cuerda y utiliz6 2 % metros. ;Cuantos metros de cuerda le quedan?



1 . 1
2) Un buzo se encuentra a —3 > Metros respecto al nivel del mar y otro buzo se encuentraa —1 , Mmetros.
;Cudl es la diferencia entre las posiciones de los dos buzos?

RETO: Encuentra el nimero racional x que cumple:

2 5
*T3 %%

Determina el valor de x y comprueba la respuesta realizando la operacion original.

TEMA 3. MULTIPLICACION Y DIVISION DE NUMEROS DECIMALES
CLASE 1. MULTIPLICACION DE NUMEROS DECIMALES
TEORIA

Para multiplicar nimeros decimales se realiza la multiplicacién como si fueran nimeros naturales. Al
finalizar, se cuentan las cifras decimales que tienen los factores y se coloca la coma decimal en el

resultado teniendo en cuenta el total de cifras decimales.

En una multiplicaciéon de nimeros decimales:

Se multiplican los niumeros sin tener en cuenta inicialmente la coma decimal.

Se cuentan las cifras decimales de los factores.

Se suman las cifras decimales de los factores.

Se coloca la coma decimal en el resultado de acuerdo con la cantidad obtenida.

EJEMPLOS

Ejemplo 1

2,5%x3

25x3=75

Como 2,5 tiene una cifra decimal:
2,5%x3=75

Ejemplo 2

3,4%2,5

34 x 25 =850

3,4 tiene una cifra decimal y 2,5 tiene una cifra
decimal.

En total hay dos cifras decimales:
34x%x25=850=8,5

Ejemplo 3
0,25x 0,4
25 x4 =100

0,25 tiene dos cifras decimales y 0,4 tiene una
cifra decimal.

En total hay tres cifras decimales:
0,25x0,4=0,100=0,1

Ejemplo 4
-2,5x 1,2
25x12 =300

Como los signos son diferentes, el resultado es
negativo:

-2,5x1,2=-3,0=-3



EJERCICIOS EN CLASE
Desarrolla los siguientes ejercicios en el cuaderno mostrando el procedimiento.

1) 24 x 3 7) 0,6 x 0,4
2) 56 X 2 8) 1,25 x 0,8
3) 3,5 x 4 9) 4,25 x 1,2
4) 1,25 x 2 10) 0,75 x 2,4
5) 2,4 X 1,5 11) —2,5 X 1,4
6) 32 X 2,5 12) =3,2 X (—1,5)

EJERCICIOS DE APLICACION

Resuelve las siguientes situaciones en el cuaderno. Plantea la operacion, desarrolla el procedimiento y
escribe la respuesta.

1) Una botella contiene 1,5 litros de agua. ; Cuantos litros contienen 6 botellas iguales?

2) Un estudiante compra 2,5 kg de fruta a $4.800 por kilogramo. ;Cuanto debe pagar?

3) Una maquina produce 12,5 metros de material por hora. ;Cuantos metros producira en 3,5 horas?

4) Un atleta recorre 2,75 km en cada vuelta de una pista. ;Qué distancia recorrera después de completar
4 vueltas?

5) Una caja tiene una masa de 2,4 kg. ;Cual sera la masa de 8 cajas iguales?

CLASE 2. DIVISION DE NUMEROS DECIMALES
TEORIA

Para dividir nimeros decimales se debe tener en cuenta la posicion de la coma decimal en el dividendo y
en el divisor.

Cuando el divisor es un numero natural, se realiza la division normalmente y se coloca la coma decimal en
el cociente cuando corresponde.

Cuando el divisor es un nimero decimal, se puede multiplicar el dividendo y el divisor por 10, 100, 1000,
etc., hasta convertir el divisor en un nimero natural. La misma cantidad debe aplicarse al dividendo.

Ejemplo general: 4,8+ 1,2
Multiplicamos ambos niimeros por 10: 48 - 12 =4

Por tanto: 48+12=4

EJEMPLOS Ejemplo 3

Ejemplo 1 48-+1,2

84+2=472 Multiplicamos por 10:
48 +~12=4

Ejemplo 2 Por tanto:

15,75+ 3 =5,25 48+12=4



Ejemplo 4 Ejemplo 5

7,5+0,5 12,6 - 0,3

Multiplicamos ambos nimeros por 10: Multiplicamos ambos nimeros por 10:
75+5=15 126 ~3 =42

Por tanto: 7,5 = 0,5 =15 Por tanto: 12,6 +~ 0,3 =42

EJERCICIOS EN CLASE

Desarrolla los siguientes ejercicios en el cuaderno mostrando el procedimiento.

1)84 +2 5) 18,75 + 3 9) 15,75 = 2,5
2) 156 +3 6) 7,2+0,6 10) 6,3 +0,9

3) 24,8 + 4 7) 4,8 + 1,2 11) 24,5 + 3,5
4)12,5+5 8)9,6+-0,8 12) 8,64 + 1,2

EJERCICIOS DE APLICACION

Resuelve las siguientes situaciones en el cuaderno. Plantea la operacion, desarrolla el procedimiento y
escribe la respuesta.

1) Se tienen 12,5 litros de agua y se quieren repartir en 5 recipientes iguales. ; Cuantos litros de agua
habra en cada recipiente?

2) Un automovil recorre 157,5 kilémetros utilizando 12,5 litros de combustible. ; Cuantos kilémetros
recorre por cada litro de combustible?

3) Una persona tiene 24,8 metros de cuerda y quiere cortarla en partes de 0,8 metros. ;Cuantas partes
puede obtener?

4) Un agricultor tiene 18,75 kg de semillas y las distribuye en bolsas de 2,5 kg. ; Cuantas bolsas puede
llenar?

TEMA 4. POTENCIACION Y RADICACION DE NUMEROS RACIONALES
CLASE 1. POTENCIACION DE NUMEROS RACIONALES

TEORIA
La potenciacién es una operaciéon que permite Cuando la base es negativa, se debe tener en
expresar de manera abreviada una cuenta el signo y la presencia de paréntesis.

multiplicacion de factores iguales.

n _— .
a =axaxax..xa Si el exponente es par, el resultado de una base

El nimero a se denomina base y el nimero n se negativa es positivo.
denomina exponente.

En los nadmeros racionales, cuando la base es una

> Si el exponente es impar, el resultado de una base
fraccion:

negativa es negativo.



EJEMPLOS

Ejemplo 1
(2>3 2 2 2 8
— =—X=-—X=- = —
3 3 3 3 27
Ejemplo 2
(3)2 3.3_29
5/ 575 25
Ejemplo 3
(3 = (x93
—_— = _—— X —_— = —
3 3 3 9
Ejemplo 4
() = () () (5) =3
3/ U3 3 3/ 27
EJERCICIOS EN CLASE

Desarrolla los siguientes ejercicios en el cuaderno mostrando el procedimiento.

2 (-3
10) (- ;)
(o)
12) (3)

N

[u=y
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EJERCICIOS DE APLICACION
Resuelve en el cuaderno.

1) Una superficie cuadrada tiene lados de 3/4 m. Determina su area utilizando una potencia.

2) Un cubo tiene aristas de 2/3 m. Determina su volumen utilizando una potencia.

3) Una cantidad se multiplica por 1/2 tres veces consecutivas. Representa la situacion mediante una
potencia y determina el resultado.

4) Expresa como potencia y calcula:

W =
X
Wl -
X
W =
X
W =



CLASE 2. RADICACION DE NUMEROS RACIONALES
TEORIA

La radicacion es la operacion inversa de la potenciacidn.
Si:a™ = b

n
entonces: \/E = a

En las fracciones, la raiz cuadrada puede calcularse buscando la raiz del numerador y la raiz del

denominador:
2|(a? a
p2] " b

Cuando el indice es par, el radicando debe ser positivo para obtener un resultado racional.

EJEMPLOS Ejemplo 3
Ejemplo 1 (8 38 2
9 3 2737 3
16 16 4
Ejemplo 4
Ejemplo 2 49 7
25 V25 5 64 8
36 36 6
Ejemplo 5
sf 8 2
27 3
EJERCICIOS EN CLASE
Desarrolla los siguientes ejercicios en el cuaderno mostrando el procedimiento.
1 49
1) " 7) o
4 64
2) 5 8) To0
9 3/8
3) = Nz
16 3127
4) = 10) ”
25 3| 8
5) s 11) ~ 0
36 3 27
6) ” 12) -



RELACION ENTRE POTENCIACION Y RADICACION

Completa y comprueba en el cuaderno.
2
3 9 / 9
(—) = —, portanto |— =
4 16 16
2\3 8 3[8
(—) = —, portanto [— =
5 125 12
5\2 25 /25
(—) = —, portanto |— =
6 36 36
3
2 8 , 8
(——) = ——, portanto3 —— =
3 27 27

EJERCICIOS DE APLICACION
Resuelve en el cuaderno.

. 25 . .
1) El area de un terreno cuadrado es - m?. ;Cuanto mide cada lado del terreno?
27 . . .
2) El volumen de un cubo es ” m?3. ;Cuanto mide cada una de sus aristas?
. , 49 . .
3) Un cuadrado tiene un area de 700 m?. Determina la longitud de uno de sus lados.

. 125 . . .
4) Un cubo tiene un volumen de T1e m?3. Determina la longitud de una de sus aristas.

TEMA 5. ECUACIONES CON ESTRUCTURA ADITIVA EN LOS NUMEROS ENTEROS
CLASE 1. ECUACIONESDELAFORMA x + a = b
TEORIA

Una ecuacion es una igualdad que contiene una cantidad desconocida, generalmente representada por
una letra.

Resolver una ecuacidn significa encontrar el valor de la incédgnita que hace verdadera la igualdad.
En las ecuaciones con estructura aditiva se utilizan operaciones de suma y resta.

Para resolver una ecuacioén se puede utilizar la operacion inversa.

Siix +a =05>

entonces:x = b — a

Siitx —a=5»
entonces: x = b + a

La solucidon debe comprobarse reemplazando el valor encontrado en la ecuacion original.
EJEMPLOS
Ejemplo 1

x+5 =12 x =12 =5 x =7

Comprobacion: 7 + 5 = 12



Ejemplo 2

x — 8

=3 x =34+ 8 x = 11

Comprobacién: 11 — 8 = 3

Ejemplo 3

x+ (—4) =9 x =9 - (-4 x = 13
Comprobacion: 13 + (—4) = 9

Ejemplo 4

x — (—=6) =2 x =2+ (—6) x = —4

Comprobacién: —4 — (=6) = 2

EJERCI

CIOS EN CLASE

Resuelve las siguientes ecuaciones en el cuaderno y realiza la comprobacidn.

1) x +
2) x +
3)x —
4) x —

EJERCI

7 = 15 5 x + (-3) = 8 Nx+ 15 = 4

4 =10 6)x + (=7) = =2 10) x — 14 = —6

6 =9 7)x — (=5) = 12 1) x + (—12) = —20
12 =5 8)x — (-8) = =3 12)x — (-9) = 7
CIOS DE APLICACION

Resuelve las siguientes situaciones planteando primero una ecuacion.

1) Un numero aumentado en 8 es igual a 21. ;Cual es el numero?

2) Un nimero disminuido en 7 es igual a 13. ;Cual es el nimero?

3) La temperatura de una ciudad aument6 6 °C y lleg6 a 14 °C. ;Cudl era la temperatura inicial?

4) Un ascensor descendid 5 pisos y terminé en el piso -2. ;En qué piso se encontraba inicialmente?
CLASE 2. ECUACIONES ADITIVAS CON NUMEROS ENTEROS

TEOR{A

Las ecuaciones aditivas también pueden contener nimeros positivos y negativos.

Para resolverlas se utiliza la operacién inversa, teniendo especial cuidado con los signos.

La solucidon debe comprobarse reemplazando la incégnita en la ecuacion original.
EJEMPLOS

Ejempl
x + 8

ol
= -3 x = -3 —8 x = —11

Comprobaciéon: =11 + 8 = -3



Ejemplo 2

x —5=-12 x =-12+5 x = =7

Comprobaciéon: =7 — 5 = =12

Ejemplo 3

x + (-9) = =15 x = =15 - (-9) x =—-15+9 x = —6

Comprobaciéon: —6 + (=9) = —15

Ejemplo 4
x — (=7) = =2 X

~2 + (=7) x = -9

Comprobaciéon: =9 — (=7) = =2

EJERCICIOS EN CLASE

Resuelve en el cuaderno y realiza la comprobacién.

Dx+6=—4 5)x + (=5) = —13 9N x + 14 = —7
2)x +9 = —15 6)x + (—8) = 4 10) x — 16 = —3
Nx —7 = =2 7)x — (—=6) = 10 1) x + (-18) = —25
4)x — 11 = =20 8)x — (-9) = =5 12) x — (-12) = —4

EJERCICIOS DE APLICACION
Resuelve cada situacion planteando una ecuacién y determinando el valor de la incégnita.

1) Un nimero aumentado en 12 es igual a -5. ;Cual es el numero?

2) Un numero disminuido en 9 es igual a -16. ;Cudl es el nimero?

3) En la madrugada la temperatura era desconocida. Durante la mafiana aumentd 7 °C y alcanz6 una
temperatura de -2 °C. ;Cual era la temperatura inicial?

4) Un submarino se encontraba a cierta profundidad. Ascendié 8 metros y qued6 a -12 metros respecto al
nivel del mar. ;A qué profundidad se encontraba inicialmente?

TEMA 6. ECUACIONES CON ESTRUCTURA MULTIPLICATIVA EN LOS NUMEROS ENTEROS
CLASE 1. ECUACIONES DE LAFORMAax = b
TEORIA
En una ecuacién con estructura multiplicativa, la incégnita esta multiplicada o dividida por un niimero.
Pararesolver:a - x = b

se utiliza la operacién inversa: x = b + a

También: x ~ a = b

se resuelve mediante: x = b - a



Siempre se debe comprobar la solucién reemplazando el valor de x en la ecuacién original.
EJEMPLOS

Ejemplo 1:

3x = 15 x =15+ 3 x =5

Comprobacién: 3 - 5 = 15

Ejemplo 2:
—4x = 20 x =20+ (-4 x = -5

Comprobacion: —4 - (=5) = 20

Ejemplo 3:
x+5=-3 x=-3-5 x=-15

Comprobaciéon: =15 = 5 = =3

EJERCICIOS EN CLASE

Resolver y comprobar:

1) 2x = 14 5) —6x = 30 9x+3=6

2) 5x = 35 6) 4x = —20 10)x + 4 = -5
3) 7x = 49 7) =5x = —25 M) x + (-2) = 7
4) —3x = 18 8) 8x = —64 12)x + (—6) = —4

EJERCICIOS DE APLICACION

1) Un nimero multiplicado por 6 da como resultado 42. ;Cual es el nimero?

2) Un nimero multiplicado por -5 da como resultado 30. ;Cudl es el nimero?

3) La temperatura de una sustancia disminuye 4 °C cada hora. Después de cierto nimero de horas, la
disminucién total fue de 28 °C. ;Cuantas horas transcurrieron?

4) Un ascensor baja 3 pisos en cada movimiento. Si realiz6 movimientos hasta completar un
desplazamiento de -18 pisos, ;cuantos movimientos realiz6?

CLASE 2. ECUACIONES MULTIPLICATIVAS CON NUMEROS ENTEROS
TEORfA
Para resolver ecuaciones multiplicativas con nimeros enteros se aplica la operacion inversa.

En una multiplicacién:a - x = b X =b+a

En unadivision: x -~ a = b x =b - a



Al dividir o multiplicar nimeros enteros se deben aplicar correctamente las reglas de los signos:

) - =+
)=+
) () = -
) - = -

EJEMPLOS
Ejemplo 1:
—7x = —42 x = (—42) = (=7) X =6

Comprobacién: =7 - 6 = —42

Ejemplo 2:
9x = —63 x = (—63) + 9 x = -7

Comprobaciéon: 9 - (=7) = —63

Ejemplo 3:

x +(—4) = -6 x = (—6) - (—4) x 24

Comprobacion: 24 + (—4) = —6

Ejemplo 4:
x +8=-9 x =(-9) -8 x = =72

Comprobacion: -72 -8 = -9

EJERCICIOS EN CLASE

Resolver y comprobar:

1) 6x = —48 5) =7x = =35 Nx + (-7) = —6
2) —8x = 56 6) 15x = 45 10) x +~ 10 = —12
3) —9x = -81 7)x +5 = -8 11) —4x = —36
4)12x = —60 8)x +~(-3) =9 12) 11x = —99

EJERCICIOS DE APLICACION

1) Un nimero multiplicado por -8 produce 64. ;Cual es el nimero?
2) Un numero dividido entre -6 produce 7. ;Cual es el nimero?



3) Un buzo desciende 5 metros por minuto. Si el desplazamiento total fue de -40 metros, ;cuantos
minutos descendi6?

4) Una deuda aumenta en $12.000 cada semana. Si la deuda acumulada es de $84.000, ;durante cuantas
semanas aumento?

TEMA 7. ECUACIONES CON NUMEROS RACIONALES
CLASE 1. ECUACIONES CON SUMA Y RESTA DE NUMEROS RACIONALES
TEORIA
Una ecuaciéon con nimeros racionales puede contener fracciones y numeros decimales.
Para resolverla se utiliza la operacion inversa.
Siix +a =05>

entonces: x = b — a

Siitx —a=5»

entonces: x = b + a

Cuando aparecen fracciones, se realizan las operaciones utilizando el procedimiento correspondiente
para sumar o restar nimeros racionales.

EJEMPLOS
Ejemplo 1:

4 4 4 4 4 2
Ejemplo 2

3 6 6 3 6 6 6
Ejemplo 3:
x + 05 =12 x =12 - 05 x = 0,7
EJERCICIOS EN CLASE
Resolver y comprobar:

3 5 . : 4 10)x — 0,75 = 1,5
2x+5 =3 )X =5 =5 Myx+2=1
3)x_1:Z 7)x+0,4:1,2 83 2

: 3 8)x — 0,7 = 1,5 12)x =3 =3
Px—5=3



EJERCICIOS DE APLICACION

1) Un nimero aumentado en 3/4 es igual a 2. ;Cual es el nimero?

2) Un ntimero disminuido en 2/5 es igual a 1/10. ;Cual es el numero?

3) Una persona tenia cierta cantidad de dinero y gast6 $12.500. Al final le quedaron $37.500. ;Cuanto
dinero tenia inicialmente?

4) Una temperatura aumento 2,5 °C y llegé a 7 °C. ;Cual era la temperatura inicial?

CLASE 2. ECUACIONES CON MULTIPLICACION Y DIVISION DE NUMEROS RACIONALES
TEORI{A

Cuando la incégnita esta multiplicada por un nimero racional, se utiliza la divisién para despejarla.

Si:a-x =0»

entonces:x = b + a
Cuando la incégnita esta dividida por un ndmero racional, se utiliza la multiplicacidn.

Si:x ~a=5»

entonces:x = b - a

En las operaciones con fracciones se deben aplicar correctamente las reglas de multiplicacién y division
de numeros racionales.

EJEMPLOS
Ejemplo 1:

Ex=6 x=6+E x=6-i x = 8
4 4 3

Ejemplo 2:
2 2

2y =14 x =4 +% x=4.2 x = 10
5 5 2

Ejemplo 3:

3 3 3
X +-=2 x=2-- x =z
4 4 2

Ejemplo 4:
0,5x = 3 x =3 =+05 X =6
EJERCICIOS EN CLASE

Resolver y comprobar:

Dix =4 2)3x =6 3)ix =8

3



4)2x = 10 8)x +2 =9 11) 2 x = 14

5) 0,4x = 2 Nx+i=38 12)2x = 6
NHNx +1=6

2

EJERCICIOS DE APLICACION

1) Las 3/4 partes de un nimero son 12. ;Cudl es el nimero?

2) Los 2/5 de una cantidad son 8. ;Cual es la cantidad?

3) Una maquina produce 0,5 toneladas de material por hora. Si produjo 4 toneladas, ;cuantas horas
trabajo?

4) Una persona recorri6 3/4 de una distancia total y avanzé 15 km. ;Cual es la distancia total?

TEMA 8. EXPERIMENTOS Y SUCESOS ALEATORIOS
CLASE 1. EXPERIMENTOS ALEATORIOS Y SUCESOS
TEORIA

Un experimento aleatorio es una situacién en la que no podemos saber con certeza cudl sera el resultado
antes de realizarla.

Ejemplos:

Lanzar una moneda.

Lanzar un dado.

Sacar una ficha de una bolsa sin mirar.

Elegir al azar una carta.

El conjunto de todos los resultados posibles de un experimento se llama espacio muestral.

Un suceso o evento es uno o varios resultados que nos interesan dentro del espacio muestral.

Los sucesos pueden ser:
Suceso seguro: siempre ocurre.
Suceso imposible: no puede ocurrir.

Suceso posible: puede ocurrir, pero no sabemos con certeza si ocurrira.

EJEMPLOS

Ejemplo 1:

Se lanza un dado.

Espacio muestral: S = {1,2,3,4,5,6}

Suceso A: obtener un nimero par. A = {2,4,6}

Suceso B: obtener un nimero mayor que 4: B = {5, 6}



Ejemplo 2:
Se lanza una moneda.

Espacio muestral: S = {cara, sello}
Suceso A: obtener cara: A = {cara}

Ejemplo 3:
En una bolsa hay fichas rojas, azules y verdes.

Suceso A: sacar una ficha roja.

Es un suceso posible porque puede ocurrir, pero no se puede asegurar el resultado antes de sacar la ficha.

EJERCICIOS EN CLASE

1) Escribe el espacio muestral al lanzar un dado.

2) Escribe el espacio muestral al lanzar una moneda.

3) Al lanzar un dado, escribe el suceso de obtener un nimero impar.

4) Al lanzar un dado, escribe el suceso de obtener un nimero menor que 4.

5) Al lanzar un dado, ;obtener un nimero mayor que 6 es un suceso posible, seguro o imposible?
6) Al lanzar un dado, ;obtener un niimero menor que 7 es un suceso posible, seguro o imposible?
7) Al lanzar una moneda, ;obtener cara es un suceso posible, seguro o imposible?

8) Al lanzar una moneda, ;obtener cara y sello al mismo tiempo en un solo lanzamiento es posible o
imposible?

9) En una bolsa hay 5 fichas rojas. ;Sacar una ficha roja es un suceso seguro, posible o imposible?
10) En una bolsa hay unicamente fichas azules. ;Sacar una ficha roja es un suceso seguro, posible o
imposible?

11) Se lanza un dado. Escribe un suceso que tenga tres resultados posibles.

12) Se lanza un dado. Escribe un suceso que tenga dos resultados posibles.

EJERCICIOS DE APLICACION

1) Una persona lanza un dado y afirma que sabe exactamente qué nimero saldra. ;Es posible saberlo con
certeza? Explica.

2) En una bolsa hay 4 fichas verdes y 3 amarillas. Se extrae una ficha sin mirar. ;Qué colores pueden salir?
3) En una caja hay Uinicamente lapices negros. Se extrae uno al azar. ;Sacar un lapiz negro es un suceso
seguro?

4) En una bolsa hay fichas rojas y azules. ;Sacar una ficha verde es posible o imposible?

TEMA 9. PROBABILIDAD
CLASE 1. CONCEPTO DE PROBABILIDAD
TEORIA
La probabilidad permite medir qué tan posible es que ocurra un suceso en un experimento aleatorio.

Cuando todos los resultados tienen la misma posibilidad de ocurrir, podemos calcular la probabilidad
mediante:

casos favorables
by = €905 )

casos posibles



La probabilidad siempre esta entre O y 1.
También puede expresarse como fraccién, numero decimal o porcentaje.
0<PA =<1

Una probabilidad de 0 significa que el suceso es imposible.

Una probabilidad de 1 significa que el suceso es seguro.

EJEMPLOS

Ejemplo 1:

Se lanza un dado. ;Cuadl es la probabilidad de obtener un 4?
Casos favorables: 1

Casos posibles: 6

1

Ejemplo 2:

Se lanza un dado. ;Cudl es la probabilidad de obtener un nimero par?
Numeros pares: {2, 4, 6}

Casos favorables: 3

Casos posibles: 6

3 1
P(par) = ik

Ejemplo 3:
Se lanza una moneda. ;Cudl es la probabilidad de obtener cara?
Casos favorables: 1

Casos posibles:

1
P(cara) =5 = 0,5 = 50%

EJERCICIOS EN CLASE

Calcula la probabilidad de cada suceso:

1) Lanzar un dado y obtener 2.

2) Lanzar un dado y obtener 6.

3) Lanzar un dado y obtener un nimero impar.

4) Lanzar un dado y obtener un nimero mayor que 4.
5) Lanzar un dado y obtener un nimero menor que 3.
6) Lanzar una moneda y obtener cara.



7) Lanzar una moneda y obtener sello.

8) Lanzar un dado y obtener un nimero menor que 7.
9) Lanzar un dado y obtener un nimero mayor que 6.
10) Lanzar un dado y obtener un multiplo de 3.

11) Lanzar un dado y obtener un niimero primo.

12) Lanzar un dado y obtener un niimero menor que 5.

EJERCICIOS DE APLICACION

1) Una bolsa contiene 3 fichas rojas y 2 azules. Se extrae una ficha al azar. ;Cudl es la probabilidad de
sacar una ficha roja?

2) Una caja contiene 4 bolas verdes y 6 amarillas. ;Cual es la probabilidad de sacar una bola amarilla?
3) Se lanza un dado. ;Cual es la probabilidad de obtener un nimero par?

4) Se lanza una moneda dos veces. ;Cuales son los resultados posibles?

GEOMETRIA

TEMA 1. POLIEDROS Y SUS ELEMENTOS
CLASE 1. CONCEPTO Y ELEMENTOS DE LOS POLIEDROS
TEOR{A
Un poliedro es un cuerpo geométrico formado inicamente por superficies planas llamadas caras.
Los principales elementos de un poliedro son:

e C(Caras: superficies planas que forman el poliedro.
e Aristas: segmentos donde se encuentran dos caras.
e Vértices: puntos donde se encuentran varias aristas.

Los poliedros tienen tres dimensiones: largo, ancho y alto.
Ejemplos de poliedros:

e (Cubo

e Prisma

e Piramide
e Tetraedro

Los cuerpos que tienen superficies curvas, como el cilindro, el cono y la esfera, no son poliedros.

EJEMPLOS Caras: 5

Ejemplo 1: Aristas: 9

Cubo Vértices: 6

Caras: 6

Aristas: 12 Ejemplo 3:

Vértices: 8 Piramide de base cuadrada
Caras: 5

Ejemplo 2: Aristas: 8

Prisma triangular Vértices: 5



TRES FIGURAS GEOMETRICAS Y SUS ELEMENTOS (EJEMPLOS)

1 ©EEMPLO1 |l 2 EEMPLO2 [ ﬂ EJEMPLO 3 4;

A A 1 7Y
- PIRAMIDE DE
| cuso 0| || prisMATRIANGULAR s (e P
e Caras: 6 e Caras: 5 ' e Caras: 5
e Aristas: 9 -

e Aristas: 12 ,;ﬁ,,: T
t

T
am ; ! e Aristas: 8
e Vértices: 8 o

e Vértices: 6 f [ e \értices: 5

EJERCICIOS EN CLASE
Completa la informacién:

1) Un cubo tiene __ caras, __aristasy __ vértices.

2) Un prisma triangular tiene __ caras, __aristasy ___ vértices.

3) Una piramide de base cuadrada tiene ___ caras, __aristasy __ vértices.
4) Una pirdmide de base triangular tiene __ caras, __aristasy ___ vértices.
5) ;Cuantas caras tiene un prisma rectangular?

6) ;Cuantas aristas tiene un cubo?

7) ¢(Cuantos vértices tiene un cubo?

8) ¢Un cilindro es un poliedro? Explica.

9) ;Una esfera es un poliedro? Explica.

10) ;Un cono es un poliedro? Explica.

11) Escribe cuatro ejemplos de poliedros.

12) Escribe tres cuerpos geométricos que no sean poliedros.

CLASE 2. CLASIFICACION Y RELACION ENTRE LOS ELEMENTOS DE LOS POLIEDROS
TEOR{A

Los poliedros pueden clasificarse segun la forma de sus caras y segtn su estructura.
Entre los mas comunes encontramos:

Prismas: tienen dos bases iguales y paralelas.

Pirdmides: tienen una sola base y sus caras laterales son tridngulos que se unen en un vértice.

Los elementos de un poliedro estan relacionados entre si.
En muchos poliedros se cumple la relacién de Euler:
V-A+C=2

Donde:
V = nimero de vértices
A = numero de aristas

C = nimero de caras



EJEMPLOS A=9

Ejemplo 1 C=5
Cubo Comprobamos:
V=38 6-9+5=2
A=12
C=6 Ejemplo 3:
Comprobamos: Pirdmide de base cuadrada
8-12+6=2 V=5

A=8
Ejemplo 2: C=5
Prisma triangular Comprobamos:
V=6 5-8+5=2

LTr!

CUBO  CILINDRO _PIRAMIDE  ESppRaA CONO
CUADRANGULAR

EJERCICIOS EN CLASE

1) Comprueba la relacién de Euler para un cubo.

2) Comprueba la relacién de Euler para un prisma triangular.

3) Comprueba la relacién de Euler para una pirdmide de base cuadrada.

4) Un poliedro tiene 6 caras, 12 vértices y 16 aristas. ;Cumple la relacion de Euler?

5) Un poliedro tiene 7 caras y 10 vértices. Si cumple la relacién de Euler, ;cudntas aristas tiene?
6) Un poliedro tiene 8 caras y 12 aristas. Si cumple la relacién de Euler, ;cuantos vértices tiene?
7) Un poliedro tiene 10 vértices y 15 aristas. ;Cuantas caras tiene?

8) Identifica si cada cuerpo es un prisma, una piramide o un cuerpo que no es poliedro:

a. Cubo

b. Cilindro

c. Piramide cuadrangular
d. Esfera

e. Prisma triangular

f. Cono

9) Escribe dos diferencias entre un prisma y una piramide.

10) ;Cuantas bases tiene un prisma?

11) ;Cuantas bases tiene una piramide?

12) Explica por qué una esfera no puede cumplir la relacion de Euler de los poliedros.



TEMA 2. PRISMAS Y PIRAMIDES
CLASE 1. PRISMAS
TEORI{A

Un prisma es un poliedro que tiene dos bases iguales y paralelas. Sus caras laterales son paralelogramos,
generalmente rectangulos.

Los prismas se clasifican segiin la forma de sus bases.
Ejemplos:

Prisma triangular: bases triangulares.

Prisma cuadrangular: bases cuadrangulares.

Prisma pentagonal: bases pentagonales.

Prisma hexagonal: bases hexagonales.

En un prisma, el numero de caras laterales corresponde al nimero de lados de la base.

EJEMPLOS Numero de bases: 2
Ejemplo 1: Caras laterales: 4
Prisma triangular Caras totales: 6
Base: tridngulo

Numero de bases: 2 Ejemplo 3:

Caras laterales: 3 Prisma pentagonal
Caras totales: 5 Base: pentagono

Numero de bases: 2
Ejemplo 2: Caras laterales: 5
Prisma cuadrangular Caras totales:

Base: cuadrilatero

EJERCICIOS EN CLASE

1) (Cuantas bases tiene cualquier prisma?

2) ;Qué forma tienen las bases de un prisma triangular?
3) (Cuantas caras laterales tiene un prisma triangular?
4) ;Cudantas caras totales tiene un prisma triangular?

5) ;Cuantas caras laterales tiene un prisma cuadrangular?
6) ;Cudantas caras totales tiene un prisma cuadrangular?
7) ;Cuantas caras laterales tiene un prisma pentagonal?
8) (Cudantas caras totales tiene un prisma pentagonal?
9) (Cudantas caras laterales tiene un prisma hexagonal?
10) ;Cudntas caras totales tiene un prisma hexagonal?
11) Clasifica seglin su base:

a. Prisma con base triangular.

b. Prisma con base de cinco lados.
c. Prisma con base de seis lados.

d. Prisma con base de cuatro lados.

12) Dibuja un prisma triangular y sefiala sus dos bases y sus caras laterales.



TEMA 3. AREA DE PRISMAS Y PIRAMIDES
CLASE 1. AREA DE PRISMAS
TEORIA
El darea de un cuerpo geométrico corresponde a la medida de toda su superficie.
En un prisma se debe tener en cuenta el area de sus dos bases y el area de sus caras laterales.
Area total de un prisma:
Ar = 2 X Ay + 4
Donde:
Ap = area total
A, = area de una base

A; = area lateral

El drea lateral de un prisma se puede calcular mediante:
A; = perimetro de la base X altura del prisma
Por lo tanto:
Ar = 2 X Ay, + P X h

EJEMPLOS
Ejemplo 1: Ejemplo 2:
Un prisma rectangular tiene: Un prisma tiene una base cuadrada de lado 4 cm

Area de la base = 12 cm? y una altura de 10 cm.

Perimetro de la base = 14 cm Area de la base:

Altura=5cm A, = 4 X 4
A, = 16 cm?
Area lateral: Perimetro de la base:
A =14 x5 P =4X4
A, = 70 cm? P = 16cm
Area total: Area lateral:
Ar = 2 x 12 + 70 A =16 x 10
Ar = 94 cm? A; = 160 cm?
Area total:
Ar = 2 X 16 + 160
Ar = 192 cm
EJERCICIOS EN CLASE

Resolver mostrando el procedimiento:

1) Un prisma tiene A, = 10 cm? P =12 cmyh =5 cm. Calcula el 4rea lateral y el 4rea total.
2) Un prisma tiene A, = 15 c¢m? P =16 cm y h = 6 cm. Calcula el 4rea total.

3) Un prisma tiene 4, = 20 ¢cm? P =18 cm y h = 7 cm. Calcula el 4rea lateral y total.

4) Un prisma tiene 4, = 25 c¢m? P =20 cmy h = 8 cm. Calcula el 4rea total.

5) Un prisma rectangular tiene una base de 3 cm X 5 cm y altura de 10 cm. Calcula el area total.



6) Un prisma tiene base cuadrada de lado 6 cm y altura de 8 cm. Calcula el area total.

7) Un prisma tiene base cuadrada de lado 5 cm y altura de 12 cm. Calcula el area total.

8) Un prisma rectangular tiene base de 4 cm X 7 cm y altura de 6 cm. Calcula el area total.

9) Un prisma tiene area de base de 18 cm?, perimetro de base de 20 cm y altura de 9 cm. Calcula el area

total.

10) Un prisma tiene area de base de 30 cm?, perimetro de base de 24 cm y altura de 5 cm. Calcula el drea

total.

11) Explica qué informacion se necesita para calcular el area total de un prisma.

12) Explica la diferencia entre area lateral y area total.

CLASE 2. AREA DE PIRAMIDES
TEORIA

Una pirdmide tiene una base y varias caras
laterales triangulares.

Para calcular el area total de una piramide se
suma el area de la base y el area lateral.

Area total:
Ar = Ay + 4
Cuando la piramide es regular:
A = (P X ap) + 2

Donde:
P = perimetro de la base
ap = apotema de la piramide
Por lo tanto:
Ar = A, + (P X ap) + 2

Es importante diferenciar la altura de la piramide
de la apotema de la piramide.

EJEMPLOS

Ejemplo 1:

Una pirdmide tiene:

Area de la base = 25 cm?
Perimetro de la base = 20 cm
Apotema = 6 cm

EJERCICIOS EN CLASE
Resolver mostrando el procedimiento:

Area lateral:
A = (20 X 6) ~ 2

A, = 60 cm?
Area total:

Ar = 25 + 60

Ar = 85cm?

Ejemplo 2:
Una piramide tiene base cuadrada de lado 4 cm y
apotema de 5 cm.

Area de la base:

A, = 4 X 4

A, = 16 cm?
Perimetro:

P =4x4

P =16cm

Area lateral:
A = (16 X 5) + 2

A, = 40 cm?
Area total:

Ar = 16 + 40

Ar = 56 cm?

1) Una pirdmide tiene A, = 12 ¢cm? P =16 cmyap =5 cm. Calcula el 4rea total.

2) Una piramide tiene 4,
3) Una piramide tiene 4,

20 cm? P =18 cm y ap = 6 cm. Calcula el area total.
30 cm? P =24 cmy ap = 7 cm. Calcula el 4rea total.

4) Una piramide tiene A, = 40 cm? P = 28 cm y ap = 8 cm. Calcula el 4rea total.



5) Una piramide de base cuadrada tiene lado de 5 cm y apotema de 6 cm. Calcula el area total.
6) Una piramide de base cuadrada tiene lado de 8 cm y apotema de 5 cm. Calcula el area total.
7) Una piramide de base cuadrada tiene lado de 6 cm y apotema de 7 cm. Calcula el area total.
8) Una piramide tiene area de base de 36 cm?, perimetro de base de 24 cm y apotema de 9 cm. Calcula el

area total.

9) Una piramide tiene area de base de 50 cm?, perimetro de base de 30 cm y apotema de 8 cm. Calcula el

area total.

10) Explica qué diferencia existe entre el area de la base y el area lateral.
11) ;Por qué en una pirdmide se divide entre 2 al calcular el area lateral?
12) Explica la diferencia entre la altura de la piramide y su apotema.

TEMA 4. CUERPOS REDONDOS

CLASE 1. CILINDRO, CONO Y ESFERA
TEORIA

Los cuerpos redondos son cuerpos geométricos
que tienen al menos una superficie curva.

Los principales cuerpos redondos son:

e C(ilindro: tiene dos bases circulares
iguales y una superficie lateral curva.

e (Cono: tiene una base circular y una
superficie lateral curva que termina en un
vértice.

e Esfera: tiene una superficie
completamente curva y no posee bases,
caras planas ni vértices.

Elementos principales:

Cilindro:
e Radio
e Didmetro
e Altura

e Dos bases circulares

Cono:
e Radio
e Altura

e (Generatriz
e Una base circular
e Vértice

EJERCICIOS EN CLASE

Define con tus palabras qué es un cuerpo
redondo.

1) Escribe los tres principales cuerpos redondos.

Esfera:

e Radio
e Diametro

EJEMPLOS
Ejemplo 1:

Un recipiente tiene dos bases circulares iguales y
una superficie lateral curva.

;Qué cuerpo representa?

Respuesta: cilindro.

Ejemplo 2:

Un objeto tiene una base circular y termina en un
punto.

;Qué cuerpo representa?

Respuesta: cono.

Ejemplo 3:
Una pelota tiene forma aproximadamente
esférica.

Su superficie es curva y no tiene bases ni
vértices.

Respuesta: esfera.

2) ;Cudantas bases tiene un cilindro?

3) ;Cuantas bases tiene un cono?

4) ;Cudantas bases tiene una esfera?

5) ;Qué cuerpo redondo tiene un vértice?



6) ;Qué cuerpo redondo tiene dos bases
circulares?

7) ¢(Qué cuerpo redondo no tiene bases?
8) Identifica el cuerpo geométrico:

a. Lata de gaseosa.
b. Pelota.

c. Cono de helado.
d. Rollo de papel.

e. Cono de transito.
f. Canica.

9) Escribe dos diferencias entre un cilindro y un
cono.

10) Escribe dos diferencias entre un cono y una
esfera.

11) Dibuja un cilindro, un cono y una esfera y
sefiala sus principales elementos.

TEMA 5. VOLUMEN DE CUERPOS GEOMETRICOS

CLASE 1. CONCEPTO Y CALCULO DEL VOLUMEN
TEORI{A

El volumen es la medida del espacio que ocupa
un cuerpo geométrico.

El volumen se expresa en unidades cubicas,
como:

cm3, m3, dm?3
Para calcular el volumen se utiliza una féormula
que depende del cuerpo geométrico.

Prisma:
V =A4, X h

Cilindro:

V=nXxr*xh
Pirdmide:

V=_(4 X h) +3
Cono:

V=@mxr*xh) +3

Esfera:

V=0Uxmx1r®)=+3
Para los ejercicios se puede utilizar:

n = 3,14

EJEMPLOS

Ejemplo 1:

Un prisma rectangular tiene:
largo =5 cm

ancho =3 cm

altura =4 cm

Area de la base:

Ab - 5 X 3
A, = 15cm?
Volumen:
V=15%x4
V =60cm?
Ejemplo 2:

Un cilindro tiene radio de 2 cm y altura de 5 cm.
V=314x%x2%%X5

V=3,14x4x%5

V=628cm?

Ejemplo 3:

Una pirdmide tiene 4rea de base de 30 cm?®y
altura de 6 cm.

V=(30x6)=+3
V =60 cm?



EJERCICIOS EN CLASE
Resolver mostrando el procedimiento:

1) Un prisma tiene A, = 12 cm?y altura de 5 cm. Calcula su volumen.

2) Un prisma tiene 4, = 20 ¢m?y altura de 8 cm. Calcula su volumen.

3) Un prisma rectangular mide 4 cm de largo, 3 cm de ancho y 6 cm de alto. Calcula su volumen.
4) Un cubo tiene lados de 5 cm. Calcula su volumen.

5) Un cilindro tiene radio de 3 cm y altura de 4 cm. Calcula su volumen usando © = 3,14.
6) Un cilindro tiene radio de 2 cm y altura de 10 cm. Calcula su volumen.

7) Una pirdmide tiene A, = 24 cm?y altura de 9 cm. Calcula su volumen.

8) Una pirdmide tiene A, = 40 cm? y altura de 6 cm. Calcula su volumen.

9) Un cono tiene radio de 3 cm y altura de 5 cm. Calcula su volumen usando 1t = 3,14.
10) Un cono tiene radio de 2 cm y altura de 9 cm. Calcula su volumen.

11) Explica qué significa que un cuerpo tenga un volumen de 100 cm?.

12) ;Por qué el volumen se expresa en unidades cubicas?

EJERCICIOS DE APLICACION

13) Una caja tiene forma de prisma rectangular y mide 40 cm de largo, 20 cm de ancho y 15 cm de alto.
;Cual es su volumen?

14) Un tanque cilindrico tiene radio de 2 m y altura de 5 m. ;Cual es su volumen?

15) Una estructura tiene forma de pirdmide y su base tiene un area de 60 m?. Su altura es de 9 m. ;Cudl es
su volumen?

16) Una empresa fabrica recipientes cilindricos. Uno de ellos tiene radio de 5 cm y altura de 10 cm. ;Cual
es su volumen?

TEMA 6. UNIDADES DE CAPACIDAD Y VOLUMEN
CLASE 1. RELACION ENTRE CAPACIDAD Y VOLUMEN
TEORIA
El volumen mide el espacio que ocupa un cuerpo.
La capacidad indica cudnto puede contener un EJEMPLOS

recipiente. Ejemplo 1:

Las unidades mas utilizadas para medir volumen Un recipiente tiene un volumen de:

son: £ dm?

e Metro cubico (m?) Como:

e Decimetro ctibico (dm?)

e Centimetro ctbico (cm?) 1dm®=1L

Entonces:

Las unidades mas utilizadas para medir 5dm*=5L
capacidad son:
Litro (L) Ejemplo 2:
Mililitro (mL) Una botella tiene una capacidad de 2 L.
Existe una relacion importante: Como:
1dm®*=1L 1L=1dm?
1cm®=1mL Entonces:
Por lo tanto: 2L=2dm?

1m3®=1000L



Ejemplo 3:

Un recipiente tiene un volumen de 750 cm?.

Como:
1cm3 =1 mL
Entonces:

750 cm? = 750 mL

EJERCICIOS EN CLASE
Realiza las conversiones:
)4L=__ dm?
2)8L=__dm?

3) 10dm®*=__ L
4)25dm*=__L

5) 500 mL=__cm?

6) 750 cm® = __ mL

EJERCICIOS DE APLICACION

Ejemplo 4:

Un tanque tiene un volumen de 3 m?.
Como:

1m3*=1000L

Entonces:

3m®=3000L

7) 1000 mL =__ L

8)3L=_ mL
N2m*=__1L
10)5m*=__L

11) 3000 L = . md
12) 7dm®=__mL

1) Una botella tiene una capacidad de 2 L. ; Cuantos mililitros puede contener?

2) Un recipiente tiene un volumen de 5 dm?. ;Cuantos litros puede contener?

3) Un tanque tiene un volumen de 4 m>. ;Cuantos litros de agua puede almacenar?
4) Una caja tiene un volumen de 2500 cm?. ;Cudl es su capacidad en mililitros?

ANALISIS
Un estudiante afirma:
"1 m? es iguala 100 L."

(Es correcto?

Explica el error y escribe la equivalencia correcta.




    a  b +   c  b =   a + c  b


   3 7 +  2 7 =   3 + 2 7 =  5 7


  −  4 9 +  2 9 =   − 4 + 2 9 = −  2 9


  −  3 8   +    ( −  5 8 ) =   − 3   +    ( − 5 ) 8 =   −  8 8 =   − 1


   2 5   +  1 5


   4 9   +  3 9


   5 8   +  1 8


  −  2 7   +  5 7


  −  3 10   +  1 10


  −  4 11   +    ( −  3 11 )


   7 12   +    ( −  5 12 )


  −  9 15   +  4 15


  −  6 13   +    ( −  4 13 )


   11 14   +    ( −  5 14 )


  −  3 5


   1 5


   1 2   +  1 4


   1 2   =  2 4


   2 4   +  1 4 =  3 4


   2 3   +  1 6


   2 3   =  4 6


   4 6   +  1 6   =  5 6


  −  2 3   +  1 6


  −  2 3   =   −  4 6


  −  4 6   +  1 6   =   −  3 6   =   −  1 2


   1 2 +  1 3


   1 4 +  1 2


   2 3 +  1 6


   3 4 +  1 8


   2 5 +  1 10


  −  1 2 +  1 3


  −  2 3 +  1 4


   3 5   +    ( −  1 2 )


  −  3 4 +  2 3


  −  5 6 +  3 8


  − 2  1 2


  3  1 4


  − 2  1 2   +   3  1 4


  −  5 2   +  13 4


  −  10 4   +  13 4 =  3 4


   3 4


  5  1 2


  − 4  1 2


  2  3 4


  −  3 4


   5 6


   7 8


   1 4


  −  5 6 +  3 4


  −  2 3 +  5 4


    a  b   −   c  b   =   a   −   c  b


    a  b −   c  b   =   a  b   +    ( −   c  b )


   5 7 −  2 7   =   5   −   2 7   =  3 7


   2 9 −  5 9   =   2   −   5 9   =   −  3 9   =   −  1 3


  −  3 8   −  2 8   =   − 3   −   2 8   =   −  5 8


  −  4 9   −    ( −  2 9 )   =   −  4 9 +  2 9   =   − 4   +   2 9   =   −  2 9


   7 9 −  2 9  


   8 11 −  5 11


   9 10 −  3 10  


   4 7 −  6 7


   2 5 −  8 5


  −  3 8 −  2 8


  −  5 9 −  1 9


  −  7 10   −    ( −  3 10 )


   5 12   −    ( −  4 12 )


    −  8 15   −    ( −  5 15 )


   13 16 −  5 16


  −  11 14 −    ( −  3 14 )


    a  b −   c  d   =   a  b   +    ( −   c  d )


   3 4 −  1 2


   1 2


   1 2   =  2 4


   3 4 −  2 4   =  1 4


   2 3   −  1 4


   2 3   =  8 12


   1 4   =  3 12


   8 12   −  3 12   =  5 12


   2 3   −    ( −  1 6 )


   2 3   −    ( −  1 6 )   =  2 3   +  1 6   =  4 6   +  1 6   =  5 6


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  5  1 2


  2  3 4  


  − 3  1 2


  − 1  1 4


  x


  x   −  2 3   =  5 6


  x


  2 , 4   ×   3


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


    a  n   =   a   ×   a   ×   a   ×   . . .   ×   a


     (   a  b )  n   =     a  n    b  n


     (  2 3 ) 3   =  2 3 ×  2 3 ×  2 3   =  8 27


     (  3 5 ) 2 =  3 5 ×  3 5   =  9 25


     ( −  2 3 ) 2   =    ( −  2 3 )   ×    ( −  2 3 )   =  4 9


     ( −  2 3 ) 3   =    ( −  2 3 )   ×    ( −  2 3 )   ×    ( −  2 3 )   =   −  8 27


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


   1 3 ×  1 3 ×  1 3 ×  1 3


    a  n   =   b


    b  n =   a


    (     a 2    b 2 ) 2   =   a  b


    9 16   =    9   16   =  3 4


    25 36   =    25   36     =  5 6


    8 27 3 =    8 3    27   3 =  2 3


    49 64 =  7 8


    −  8 27 3   =   −  2 3


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


     (  3 4 ) 2   =  9 16


    9 16   =   _ _ _ _ _ _


     (  2 5 ) 3   =  8 125


    8 12 3   =   _ _ _ _ _ _


     (  5 6 ) 2   =  25 36


    25 36   =   _ _ _ _ _ _


     ( −  2 3 ) 3   =   −  8 27


    −  8 27 3   =   _ _ _ _ _ _


   25 36


   27 64


   49 100


   125 216


  𝒙   +   𝒂   =   𝒃


  x   +   a   =   b


  x   =   b   −   a


  x   −   a   =   b


  x   =   b   +   a


  x   +   5   =   12


  x   =   12   −   5


  x   =   7


  7   +   5   =   12


  x   −   8   =   3


  x   =   3   +   8


  x   =   11


  11   −   8   =   3


  x   +   ( − 4 )   =   9


  x   =   9   −   ( − 4 )


  x   =   13


  13   +   ( − 4 )   =   9


  x   −   ( − 6 )   =   2


  x   =   2   +   ( − 6 )


  x   =   − 4


  − 4   −   ( − 6 )   =   2


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  x   +   8   =   − 3


  x   =   − 3   −   8


  x   =   − 11


  − 11   +   8   =   − 3


  x   −   5   =   − 12


  x   =   − 12   +   5


  x   =   − 7


  − 7   −   5   =   − 12


  x   +   ( − 9 )   =   − 15


  x   =   − 15   −   ( − 9 )


  x   =   − 15   +   9


  x   =   − 6


  − 6   +   ( − 9 )   =   − 15


  x   −   ( − 7 )   =   − 2


  x   =   − 2   +   ( − 7 )


  x   =   − 9


  − 9   −   ( − 7 )   =   − 2


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  𝒂 𝒙   =   𝒃


  a   ·   x   =   b


  x   =   b   ÷   a


  x   ÷   a   =   b


  x   =   b   ·   a


  3 x   =   15


  x   =   15   ÷   3


  x   =   5


  3   ·   5   =   15


  − 4 x   =   20


  x   =   20   ÷   ( − 4 )


  x   =   − 5


  − 4   ·   ( − 5 )   =   20


  − 15   ÷   5   =   − 3


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  a   ·   x   =   b


  x   =   b   ÷   a


  x   ÷   a   =   b


  x   =   b   ·   a


  ( + )   ·   ( + )   =   +


  


  


  


  − 7 x   =   − 42


  x   =   ( − 42 )   ÷   ( − 7 )


  x   =   6


  − 7   ·   6   =   − 42


  9 x   =   − 63


  x   =   ( − 63 )   ÷   9


  x   =   − 7


  9   ·   ( − 7 )   =   − 63


  x   ÷   ( − 4 )   =   − 6


  x   =   ( − 6 )   ·   ( − 4 )


  x   =   24


  24   ÷   ( − 4 )   =   − 6


  x   ÷   8   =   − 9


  x   =   ( − 9 )   ·   8


  x   =   − 72


  − 72   ÷   8   =   − 9


  6 x   =   − 48


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  x   +   a   =   b


  x   =   b   −   a


  x   −   a   =   b


  x   =   b   +   a


  x   +  3 4   =  5 4


  x   =  5 4 −  3 4


  x   =  2 4


  x   =  1 2


  x   −  2 3   =  1 6


  x   =  1 6 +  2 3


  x   =  1 6 +  4 6


  x   =  5 6


  x   +   0 , 5   =   1 , 2


  x   =   1 , 2   −   0 , 5


  x   =   0 , 7


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  a   ·   x   =   b


  x   =   b   ÷   a


  x   ÷   a   =   b


  x   =   b   ·   a


   3 4 x   =   6


  x   =   6   ÷  3 4


  x   =   6   ·  4 3


  x   =   8


   2 5   x   =   4


  x   =   4   ÷  2 5


  x   =   4   ·  5 2


  x   =   10


  x   ÷  3 4   =   2


  x   =   2   ·  3 4


  x   =  3 2


  0 , 5 x   =   3


  x   =   3   ÷   0 , 5


  x   =   6


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  


  S   =   { 1 ,   2 ,   3 ,   4 ,   5 ,   6 }


  A   =   { 2 ,   4 ,   6 }


  B   =   { 5 ,   6 }


  P ( A )   =    ( c a s o s   f a v o r a b l e s )  c a s o s   p o s i b l e s  


  0   ≤   P ( A )   ≤   1


  P ( 4 )   =  1 6


  P ( p a r )   =  3 6   =  1 2


  P ( c a r a )   =  1 2   =   0 , 5   =   50 %


  V   −   A   +   C   =   2


    A  T   =   2   ×     A  b   +     A  l


    A  T   =   á r e a   t o t a l


  


  


    A  l   =   p e r í m e t r o   d e   l a   b a s e   ×   a l t u r a   d e l   p r i s m a


    A  T   =   2   ×     A  b   +   P   ×   h


    A  l   =   14   ×   5


    A  l   =   70   c m ²


    A  l   =   70   c m ²


    A  T   =   2   ×   12   +   70


    A  T   =   94   c m ²


    A  T   =   94   c m ²


    A  b   =   4   ×   4


  


  P   =   4   ×   4


  P   =   16   c m


  P   =   16   c m


    A  l   =   16   ×   10


    A  l   =   160   c m ²


    A  l   =   160   c m ²


    A  T   =   2   ×   16   +   160


    A  T   =   192   c m


    A  T   =   192   c m


    A  b   =   10   c m ²


    A  b   =   15   c m ² ,


    A  b   =   20   c m ² ,


    A  b   =   25   c m ² ,


    A  T   =     A  b   +     A  l


    A  l   =   ( P   ×   a p )   ÷   2


  P   =   p e r í m e t r o   d e   l a   b a s e


  a p   =   a p o t e m a   d e   l a   p i r á m i d e


  a p   =   a p o t e m a   d e   l a   p i r á m i d e


    A  T   =     A  b   +   ( P   ×   a p )   ÷   2


    A  l   =   ( 20   ×   6 )   ÷   2


    A  l   =   60   c m ²


    A  l   =   60   c m ²


    A  T   =   25   +   60


    A  T   =   85   c m ²


    A  T   =   85   c m ²


    A  b   =   4   ×   4


    A  b   =   16   c m ²


    A  b   =   16   c m ²


  P   =   4   ×   4


  P   =   16   c m


  P   =   16   c m


    A  l   =   ( 16   ×   5 )   ÷   2


    A  l   =   40   c m ²


    A  l   =   40   c m ²


    A  T   =   16   +   40


  


    A  b   =   12   c m ²


    A  b   =   20   c m ²


    A  b   =   30   c m ²


    A  b   =   40   c m ²


  V   =     A  b   ×   h


  V   =   𝜋   ×   r ²   ×   h


  V   =   (   A  b   ×   h )   ÷   3


  V   =   ( 𝜋   ×   r ²   ×   h )   ÷   3


  V   =   ( 4   ×   𝜋   ×   r ³ )   ÷   3


  𝜋   ≈   3 , 14


    A  b   =   5   ×   3


  


    A  b   =   12   c m ²


    A  b   =   20   c m ²


    A  b   =   24   c m ²


    A  b   =   40   c m ²

