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UNIDAD DIDÁCTICA DE MATEMÁTICAS – TERECER PERIODO- GRADO 11° 

TEMAS:  

Simetría. 

Funciones polinómicas. 

Funciones racionales. 

Funciones exponenciales y logarítmicas. 

Funciones definidas a trozos. 

Funciones valor absoluto y parte entera. 

Operación con funciones. 

Funciones inversas. 

Funciones periódicas.  

Sistema de coordenadas polares.  

Operación con funciones 

Conocimientos previos: 

Conjuntos numéricos, números reales y la recta real, desigualdades, intervalos, 

inecuaciones, valor absoluto, solución de ecuaciones lineales y cuadráticas, factorización, 

función, dominio, rango, representación gráfica en el plano cartesiano. 

Serán trabajados en un tiempo de nueve semanas. Trabajados así: 

Temas serán trabajados por sesiones, una sesión con un tiempo de 5 

horas por semana.  

file:///C:/Users/Martha/Downloads/Libro.Pre_Calculo_-_James_Stewar%20(8).pdf, Este será el libro 

guía para estos temas. 

 

https://tecevolucion.files.wordpress.com/2018/01/matematicas-11c2ba-vamos-a-aprender.pdf 

Usaremos ese libro para resolver los talleres y revisar la teoría. Texto 

del ministerio de educación. 

Algunos ejemplos fueron tomados de la siguiente página, en ella 

encontraras más ejemplos y temas para complementar.  

file:///C:/Users/Martha/Downloads/Libro.Pre_Calculo_-_James_Stewar%20(8).pdf
https://tecevolucion.files.wordpress.com/2018/01/matematicas-11c2ba-vamos-a-aprender.pdf
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http://calculo.cc/temas/temas_bachillerato/primero_ciencias_sociales/funciones/ind_funciones.html 

OBJETIVOS: 

Reconocer la importancia del concepto de función dentro de la matemática y su utilización 

para modelar situaciones de la vida diaria. 

Analizar las relaciones y propiedades entre las expresiones algebraicas de las gráficas de 

algunas funciones. 

Reconocer las propiedades de diferentes tipos de funciones  

Realizar operaciones entre funciones y construir gráficas. 

Interpretar el comportamiento de las sucesiones y de las funciones de manera analítica. 

CONTENIDOS DE APRENDIZAJE: 

Se tiene en cuenta los temas trabajados en el primer y segundo periodo, que son aplicados 

en todos los temas de esta unidad, también los temas de años anteriores como son: 

factorización, operaciones entre los números reales como suma, diferencia, multiplicación, 

división, potenciación y radicación. 

Para tener una comprensión de los temas se desarrollarán las explicaciones pertinentes y 

se apoyara en talleres para una ejercitación de las temáticas. Se complementan con videos 

los cuales serán una manera de complementar las explicaciones. 

Simetría  

Una función es simétrica respecto al eje y si se cumple que:  

f(-x) = f(x)una función que representa este tipo de simetría se denomina función par.  

Ejemplo 1.  

La función 𝑓(𝑥) =  𝑥2 es par. 

Analíticamente lo podemos comprobar por que cumple 

𝑓(−𝑥) =  (−𝑥)2 

Es 𝑓(𝑥) =  𝑥2 ambas son iguales.  

http://calculo.cc/temas/temas_bachillerato/primero_ciencias_sociales/funciones/ind_funciones.html
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Una función es simétrica respecto al origen de coordenadas 

 si se cumple que:  

f(-x) = -f(x): 

Una función que representa este tipo de simetría se denomina función impar.  

 

Ejemplo 2. 

La función 𝑓(𝑥) =  
1

𝑥
  es impar. 

Ya que 𝑓(−𝑥) =  
1

−𝑥
 

Que es lo mismo que −𝑓(𝑥) =  −
1

𝑥
 

 

Taller N°1: Tema simetría 
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Funciones polinómicas 

 

Para trazar un bosquejo de la gráfica de una función polinómica, 

Se deben hallar los cortes y los signos de la función.  

Ejemplo 1. 

La función 𝑓(𝑥) =  𝑥5 + 3𝑥4 − 𝑥3 − 2𝑥2 

Para los puntos de corte con el eje x, se debe factorizar 

𝑥2(𝑥 + 3)(𝑥 + 1)(𝑥 − 1) = 0 

Hay cuatro puntos de corte con el eje x: (0,0), (-3,0), (-1,0) y (1,0).  

Para los puntos de corte con el eje y:  

(0,0), ya que 𝑓(0) = 0 

Signo de la función:  

Se obtiene a partir de la expresión  factorizada 𝑥2(𝑥 + 3)(𝑥 + 1)(𝑥 − 1) 
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USAR GEOGEBRA PARA REPRESENTAR LAS FUNCIONES POLINOMICAS. 
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Taller N°2: Funciones polinómicas 
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Funciones racionales 

 

Ejemplo 1 

Las funciones 

𝑓(𝑥) =  
2𝑥3 − 2𝑥2 + 1

𝑥 − 5
 

𝑔(𝑥) =
2𝑥3 − 2𝑥2 + 1

𝑥2 − 4
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El dominio de cada función se hallan los valores de la variable independiente que anulan el 

denominador.  

 

Asíntotas 

 

Taller N°3: Funciones racionales 
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Funciones exponenciales y logarítmicas  

La función exponencial es la forma 𝑓(𝑥) =  𝑏𝑥 , siempre que b sea un número real positivo 

distinto de 1.  

Propiedades de la función exponencial 𝒇(𝒙) = 𝒃𝒙 

 

Ejemplo 1 

Las funciones exponenciales  

𝑓(𝑥) =  2𝑥  𝑦 𝑔(𝑥) =  (
1

2
)

𝑥

 

Se cumple que 

 

 

Funciones exponenciales de la forma 𝒇(𝒙) = 𝒂𝒃𝒙 
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Función logarítmica 

 

Propiedades de la función logarítmica 
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Taller N°4: Funciones exponenciales y logarítmicas. 

 



  
SECRETARIA DE EDUCACION MUNICIPIO DE MEDELLIN 

INSTITUCIÓN  EDUCATIVA  YERMO Y  PARRES 
              Resolución 16322 del 27 de noviembre de 2002   Nit 811018723-8 

 

 



  
SECRETARIA DE EDUCACION MUNICIPIO DE MEDELLIN 

INSTITUCIÓN  EDUCATIVA  YERMO Y  PARRES 
              Resolución 16322 del 27 de noviembre de 2002   Nit 811018723-8 

 

Funciones definidas a trozos 
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Taller N°5: Funciones definidas a trozos. 
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Funciones valor absoluto y parte entera 

Función Valor absoluto 
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Función parte entera 
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Taller N°6: Funciones valor absoluto y parte entera 

 

 

OPERACIONES CON FUNCIONES 

Dos funciones f y g se pueden combinar para formar nuevas funciones f + g, f – g, f g, f/g con 

g≠ 0 
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El siguiente video apoyan la teoría descrita.  

https://www.youtube.com/watch?v=jP1mSfUqpxw 

Ejemplos: 

   

  

 

Solución:  

a) El dominio de f + g es la intersección del dominio de cada una de las 

funciones. 

https://www.youtube.com/watch?v=jP1mSfUqpxw
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Dominio de f(X) =
1

𝑥−2
, 𝑎𝑙 𝑠𝑒𝑟 𝑥 − 2 𝑑𝑒𝑛𝑜𝑚𝑖𝑛𝑎𝑑𝑜𝑟 𝑛𝑜 𝑝𝑢𝑒𝑑𝑒 𝑡𝑜𝑚𝑎𝑟 𝑥 =

2 

Porque sería división entre cero, luego el dominio es real menos el 2, 

así: {𝑥/𝑥 ≠ 2}  

Para g = √𝑥,   𝑝𝑜𝑟 𝑠𝑒𝑟 𝑟𝑎𝑖𝑧 𝑐𝑢𝑎𝑑𝑟𝑎𝑑𝑎, 𝑥 ≥ 0, resolver la desigualdad. 

 Es el intervalo [0, ∞) 

La intersección de  {𝑥/𝑥 ≠ 2} y [0, ∞) es  [0, 2)  ∪ (2, ∞).  

O también podemos escribir dominio {x/x ≥ 0 𝑦 𝑥 ≠2} 

Ese dominio es para todas las operaciones: 

(f + g) (x) = f(x) + g(x) = 
1

𝑥−2
+  √𝑥 

(f − g) (x) = f(x) − g(x) = 
1

𝑥−2
−  √𝑥 

 

(f g) (x) = f(x) g(x) = 
√𝑥

𝑥−2
  

(
𝑓

𝑔
) (𝑥) =

𝑓(𝑥)

𝑔(𝑥)
=  

1

(𝑥−2)√𝑥
, Para esta el dominio {x/x >0 𝑦 𝑥 ≠2}, es decir 

cero no puede ser por ser denominador. 

𝑬𝒋𝒆𝒎𝒑𝒍𝒐 𝟐.  

Dadas las funciones f(x) = 3x-5 y g(x) = 2-x2, Hallar el gráfico de la 

función f + g. 

Dominio son los números reales, por ser f y g funciones polinómicas. 

(f + g) (x) = 3x-5+2-x2 

(f + g) (x) = -x2+3x-3 

 

Por ser parábola, encuentro el vértice que es x = 
−𝑏

2𝑎
  luego es  

−3

−2
=

3

2
 

 

𝑓 ( 
−𝑏

2𝑎
) =   𝑓 ( 

3

2
)  

𝑓 ( 
3

2
) = - (

3

2
)

2
+3(

3

2
)-3 

𝑓 ( 
3

2
) = 

−3

4
 

Vértice es ( 
3

2
,

−3

4
 )  

Intercepto eje x, y = 0, -x2+3x-3 = 0, factoriza  

No factoriza usamos formula general  
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𝑥 =
−𝑏 ± √𝑏2 − 4𝑎𝑐

2𝑎
 

𝑥 =
−3 ± √9 − 4(−1)(−3)

2(−1)
 

 

 

𝑥 =
−3±√−3

−2
, no es un número real, lo que significa que no tiene 

intercepto con el eje x. 

Con el eje y, x=0 luego, y = -3.  

 
 

A. Función compuesta  
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Taller N°7: Operación con funciones 

Tomado de: Precálculo de Stewart, Redlin y Watson, quinta edición 

 

     6. f(X) = 2/x+1, g(x) = x/x+1 

7. Suponga que f tiene dominio A y g tiene dominio B. 

a. ¿Cuál es el dominio de f + g? 

b. ¿Cuál es el dominio de fg? 

c. ¿Cuál es el dominio de f/g? 

 

 

Taller N°8.  Cociente entre funciones y función compuesta:  

Tomado de matemáticas de 11° Ministerio de Educación Nacional 

 

Taller N°9: Función compuesta 



  
SECRETARIA DE EDUCACION MUNICIPIO DE MEDELLIN 

INSTITUCIÓN  EDUCATIVA  YERMO Y  PARRES 
              Resolución 16322 del 27 de noviembre de 2002   Nit 811018723-8 

1. Use f(x) = 3x -5 y g(x) = 2 – x2 Para evaluar la expresión. 

a. f (g (0) 

b. f (f (4)) 

c.  (f o g) (-2) 

d.  (f o g) (-1) 

e.  (g o f) (-2) 

f.  (g o f) (x) 

g.  (f o g) (x) 

 

2.  

 

 
a. f(g(2)) 

b. g(f(0)) 

c. (g o f) (4) 

d. (f o g)(0) 

 

Funciones uno a uno y sus inversas 
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Taller N°9: Funciones inversas 

Tomado de matemáticas de 11° Ministerio de Educación Nacional 
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Taller N°10: Función uno a uno; prueba de la recta horizontal 

Tomado de: Precálculo de Stewart, Redlin y Watson, quinta edisión 
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Taller N°11: Funciones inversas 

Tomado de: Precálculo de Stewart, Redlin y Watson, quinta edisión 
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Tarea N°12 Usando la propiedad de la función inversa 

Tomado de: Precálculo de Stewart, Redlin y Watson, quinta edisión 

 

 
 

Tarea N°13: Encuentro la función inversa 

Tomado de: Precálculo de Stewart, Redlin y Watson, quinta edición 
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Funciones Periódicas    
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Taller N° 14: Funciones periódicas 

 

 

Funciones trigonométricas.  

Funciones seno y coseno 
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Función tangente 

 

Función cotangente 
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Función cosecante y secante 

 

Taller N°15: Funciones trigonométricas. 

1. 
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Sistema de cooredenadas polares.  
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Conversión entre coordenadas cartesianas y polares 
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Curvas en coordenadas polares 

 

Taller N°16: Sistemas de coordenadas polares 
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-ACTIVIDADES Y ESTRATEGIAS: 

Explicación de los temas correspondientes al período, los estudiantes deben 

realizar las preguntas. 

Realizaran tareas asignadas, para poder aplicar los conceptos y que ellos 

tengan rutinas de estudio. 

La guía permite que ellos estén siempre al día en los temas si faltan y realizar 

talleres estudiar los temas.  

file:///C:/Users/Martha/Downloads/Libro.Pre_Calculo_-_James_Stewar%20(5).pdf 

Se pueden apoyar en el siguiente texto 

https://tecevolucion.files.wordpress.com/2018/01/matematicas-11c2ba-vamos-a-aprender.pdf 

RECURSOS MATERIALES: 

Guías didácticas 

Libro virtual  

https://tecevolucion.files.wordpress.com/2018/01/matematicas-11c2ba-vamos-a-aprender.pdf 

videos. 

file:///C:/Users/Martha/Downloads/Libro.Pre_Calculo_-_James_Stewar%20(5).pdf
https://tecevolucion.files.wordpress.com/2018/01/matematicas-11c2ba-vamos-a-aprender.pdf
https://tecevolucion.files.wordpress.com/2018/01/matematicas-11c2ba-vamos-a-aprender.pdf
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https://www.problemasyecuaciones.com/funciones/polinomica/problemas-resueltos-funcion-

constante-lineal-cuadratica-cubica-cortes.html 

EVALUACIÓN: 

Las clases parte fundamental del proceso, estar atentos y cumplir con las normas. 

Realizar los talleres propuesto en la guía para estudiar y fortalecer la temática. 

Apoyarse de las clases para resolver los talleres, junto con los compañeros. 

Cada uno se debe comprometer con su proceso de aprendizaje, con su responsabilidad.  

Se realizan talleres individuales y en grupos. 

Evaluaciones individuales para confrontar sus saberes.  
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